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Prìblhma 1. 'Estw E ⊆ R sÔnolo me jetikì exwterikì mètro. DeÐxte ìti up�rqei mh kenì
di�sthma I = (a, b) tètoio ¸ste

m∗1(E ∩ I) ≥ 0.999(b− a).

Upìdeixh: Upojèste ìti de sumbaÐnei autì gia kanèna di�sthma kai p�rte mia k�luyh tou E me
diast mata pou to sunolikì touc m koc proseggÐzei to exwterikì mètro tou E.

Prìblhma 2. 'Estw E ⊆ R me peperasmèno exwterikì mètro kai f(x) = m∗1(E∩(−∞, x)). DeÐxte
ìti h f eÐnai omoiìmorfa suneq c sto R.

Prìblhma 3. An Σi ⊆ P(X), i ∈ I, eÐnai mia oikogèneia apì s-�lgebrec uposunìlwn tou sunìlou
X deÐxte ìti h tom  touc

Σ =
⋂
i∈I

Σi

eÐnai èpÐshc s-�lgebra (autì isqÔei gia opoiod pote sÔnolo deikt¸n I).

Qrhsimopoi¸ntac autì deÐxte ìti gia k�je uposÔnolo S ⊆ P(X) up�rqei mia �el�qisth� s-�lgebra
Σ uposunìlwn tou X pou perièqei ìla ta stoiqeÐa tou S. Autì shmaÐnei ìti an Σ′ eÐnai mia opoiad pote
s-�lgebra pou perièqei ta stoiqeÐa tou S tìte anagkastik� Σ ⊆ Σ′.

Aut  h s-�lgebra onom�zetai h s-�lgebra pou par�goun ta stoiqeÐa tou S.

Prìblhma 4. DeÐxte ìti mia s-�lgebra uposunìlwn enìc sunìlou X eÐnai eÐte peperasmènh eÐte
uperarijm simh.

Prìblhma 5. 'Estw An ⊆ X mia akoloujÐa uposunìlwn tou X. OrÐzoume

lim inf An =
∞⋃

k=1

∞⋂
l=k

Al, kai lim sup An =
∞⋂

k=1

∞⋃
l=k

Al.

Perigr�yte me lìgia ta dÔo aut� sÔnola. Poio apì ta dÔo perièqetai p�nta mèsa sto �llo?
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