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Prìblhma 1. 'Estw A,B dÔo arijm sima sÔnola. Autì shmaÐnei ìti ta stoiqeÐa tou k�je sunìlou
mporoÔn na aparijmhjoÔn sa mia akoloujÐa. 'Enac �lloc trìpoc na orÐsoume ìti to sÔnolo A eÐnai
arijm simo eÐnai an poÔme ìti up�rqei mia apeikìnish φ : N = {1, 2, 3, . . .} → A pou eÐnai epÐ.

DeÐxte ìti to sÔnolo A × B (kartesianì ginìmeno) eÐnai epÐshc arijm simo. To Ðdio kai gia to
sÔnolo A ∪B.

Prìblhma 2. DeÐxte kat' eujeÐan apì ton orismì tou sumpagoÔc sunìlou me anoiqtèc kalÔyeic
se èna metrikì q¸ro (X, d) ìti k�je sumpagèc eÐnai anagkastik� fragmèno, perièqetai dhl. mèsa se
k�poia mp�la

B(x0;R) = {x ∈ X : d(x0, x) < R}, gia k�poia x0 ∈ X,R > 0.

Prìblhma 3. 'Estw diast mata I, I1, I2, . . . , IN ⊆ R t.¸. k�je shmeÐo tou I an kei toul�qiston
se dÔo apì ta I1, I2, . . . , IN . DeÐxte tìte ìti

2V1(I) ≤ V1(I1) + · · ·+ V1(IN ).

Upìdeixh: An J ⊆ R di�sthma, tìte V1(J) =
∫∞
−∞ χJ(t) dt, ìpou χJ h qarakthristik  sun�rthsh

tou J .

Prìblhma 4. An eÐnai B(x1;R1), B(x2;R2), me R1 ≤ R2, dÔo kleistèc mp�lec (dÐskoi) sto R2

(me kèntra ta xi kai aktÐnec tic Ri, i = 1, 2) oi opoÐec tèmnontai tìte

B(x1;R1) ⊆ B(x2; 3R2).

Diatup¸ste kai apodeÐxte èna antÐstoiqo je¸rhma gia dÔo tetr�gwna sto epÐpedo me tic pleurèc
touc par�llhlec me touc �xonec.

DeÐxte epÐshc ìti den isqÔei k�ti parìmoio an to mìno pou gnwrÐzoume gia ta dÔo sq mata eÐnai ìti
eÐnai dÔo orjog¸nia me tic pleurèc touc par�llhlec me touc �xonec (diast mata).

Prìblhma 5. Sumbolismìc: An E ⊆ R kai x ∈ R gr�foume E + x = {x+ e : e ∈ E} gia th
metafor� tou E kat� x. An A eÐnai èna peperasmèno sÔnolo me |A| sumbolÐzoume to pl joc twn
stoiqeÐwn tou. An to A den eÐnai peperasmèno tìte |A| = +∞.

'Estw A,B ⊆ {1, 2, . . . , n}. DeÐxte ìti up�rqei akèraioc x t.¸.

|A ∩ (B + x)| ≥ |A| · |B|
2n− 1

.

Upìdeixh: UpologÐste to �jroisma
∑n−1

x=−(n−1) |A ∩ (B + x)|.
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