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Opiowoc 1. Eva clvoro A Aéyetan aptiurioo av umopolue va ypdoupe to oTotyela Tou To éva UeTd TO
dh\ho, ot i oxorovdio

A= {al, as, .. }
O auotnepédg oplopods: av undeyel cuvdptnon N — A nou va ebvon emnl.

Av éva ohvoho Bev elvor aprduroluo to Aéue unepaplduioLuo.

IMapathpnon. Aev anoutodye otny oxohovdia a, xdde otoyelo Tou A vo eygavileton oaxpuBng wio popd
oAAG TouNGyloTov wia (1 évvola Tou opriunciuou cuvbrou duwe de Yo dhhale %L oy oxdus GTOV OploWwd To
OMOUTOUCUUE AUTO).

ITopadeiypota
(1) Ké&de renepaocyévo ohvoro.
(2) To cdvoro N twv QuoXOY.
(3) {5,6,7,...} (o uowxol > 5).
(4) {2,4,6,8,...} (o dptoL guotxol).
(5) Ovaxéponor Z ={...,—2,—-1,0,1,2,...}.
Anddaén: 1600 ta otoiyelo Tov Z ¢ wa axohovdio: a1 = 0,a1 = 1,09 = —1,a3 = 2,a3 = —2,....

ITopatrhienomn. Av A C B xu B apriuroo téte xou 1o A ebvan aprdurnoiyo.
Anddaén: Ané tnv oxohoudio otoiyeiwy Tou B napadeinovye to otowyeia tou B\ A.

IMopathpnon. Av Aj, A, ..., Ag ebvan cprdufiowa olvola T6Te xou 1) éveoh Toug A = Ay U --- U Ay, elvow

VoL évag TpoTog Vo amory YELAETE Oha Tar oTotyela Tou A: to 1o otoweio tou Aq, 1o lo otoyelo tou A, ..., TO
lo otowyelo tou Ag, 10 20 oTotyelo Tou A, ..., T0 20 oTolyelo Tou Ag, o 30 oTOLKElD TOU A7, XAT.
Ieétacy 1. Av Ay, As, ..., Ak, ... (dnepn axolovdia owvdlwr) elvar apiuroua odvoda tdte eivar ka1 n

évoon tovs A =~ Ay

ATmo8egn. Anayyelhete npddta 0 1o otoiyeio tou Ap, petd to 800 mpdTa oTotyeld Twv A, Ag, peTd o Tela
npddTo ototyela Twv Aq, Az, Az x.0.x. Iopatnpeiote 6t xde otoiyelo Tov A xdmota otyusr; Yo To avapéperte.
Mdéhoto xdde otoyelo tou A Yo avapepdel tehxd dneipec Yopés (anddeiln;) ahhd autd de pag melpdlet.
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ITpbraom 2. Av Ay, As, ..., Ay elvar apifurjoiua oUvola téte kai to kapteoiavd Toug Yvouevo
A=A x--- xAk:{(xl,...,xk) 1T EAj}
etvar apiiunoipo.

Anoédeln. Enedy
A X"'XAk:(Al ><~-~><Ak,1)><Ak

apxel va det€ouue To Véwpnua yia k = 2. Hoapatneelote 61u

A x Ay = | {(a,b): be Ay},

a€A;

xow 6Tt ouTh ebvan ot aprdufiown éveor (€xel Tooo olvoha 6o xau To ToLyEio Touv Aj) and aprduroe chvoha
(apol wdde éva and tor cUVORA TOU EVOVOUUE €xel Tdoa ototyeio 6oo xat To Agz). Apa and TV nponyoluevn
Tp6TaoT EXOUUE To {NnTolUEVO.
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IMapathipnon. Evooeg oprdunciuny cuvdrny twv onoiwy to thidog dev elvan aprdunoiuo eviéyeton vor unv
elvon apriunoles. Oa Solue apyoTepa 6Tl T0 GUVOLO TV TpoyUoTixoy aptduny R dev elvor aprdurotwo. Apa 1
Evwon,

R= [ {«}

z€R
1



2

(evédvoupe dnh. ta povolvora {z} v xéde x € R) ebvan pia évworn aprduncipny cuvéhey (xdde povooivoro,
¢ TETEPUOUEVO, elvar aptdufoo) tou dev eivan apripfiowo odvoro. O Aéyog eivan 6Tt o TAADOC TV GUVOALV
TOU GUUPETEYOUV OTNY Evwor autr dev elvon apLiurolo.

ITeétaoy 3. To oivvoro Q twv pntdy apifudy eivar apiduniouo. Opoilws kar to Q™ yua n € N.

AnédeEn. Q=U,cn {% i k€ Z}. Ttnv évwon petéyouv oprdufioiuo o thdog cOvola, xou xdde éva and
owTd efvan ovalaoTd To (Blo e To Z, dpa aprdurioipo. Kopteolavd yvoueva tenepacpévou tAfloug aptiunciuwy
oLVOALV elvon aprdunola, dpa xou to Q™ elvon apriuriowo émoto xou vé vou to n € N.
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Ieétact 4. (Ilapdderypa ovvdlov rov dev elvar apidunouo. Avory dvio emvyeipnue.) To duvapooivolo
(0vodo SAwr Twr vnoourédwr) tou N dev elvar apiunoipo.

Aroéden.  Av frav Ya propodooue va opadldcoude oha tor utocivola tou N oe par oxohoudia cuvorev
A, Ag, .

Kdrde unocstvoro tou N cuveng elvon xdmoto and ta A;. Oplloupe tdhpa t0 €€¥ic unoctvoro B tou N: Bdloupe
Tov aptdud j oto B av xon uévo av j ¢ A;. Ac mobue thpa 61 B = A yia xdmoto guoixd k. Téte av k € B
gneton 6Tt k ¢ A = B, dtono. AN opolwe av k ¢ B éneton 6t k € Ay, = B, xou éAL dtomo.
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ITpéTaom 5. To olvodo dAwy twy akodovhicdy ay,, n=1,2,..., ue ovoieia 0 1 1 dev elvar apifunouo.

A7né8egn. To odvoro autd elvan ovctaotnd to Suvapocidvoro tou N: oe xdde axolovdia a, Onwe Topandve
AVTIOTOLYOVUUE TO GOVOAO

A={neN:q, =1}.

IMapathpnon. Avtideta, 10 cOVOAO TWV MEMERPACTUEVWY LUTOCLVOALY ToU N elvor apriurioo.
Auté vl elvon 1 apduiown évwon twv cuvdhwy ye xavéva ototyelo (WOVo To xevd), TV CUVOALY PE Eva
otouyelo, pe 8o otouyeio xhn. To chvoho GAwY TwV k-pehodv utocuvohwy tou N etvor aptiurioo yiatl etvou
oucloTxd UTootvoro Tou N x - x N = N¥ (yia va Bpotye mota k-68a avtiototyet 670 k-pehéc olvoro A,
Slotdoooupe o ototyela Tou xot adEovon GELRE XoL TA YPAPOLPE WS SlateTayévn k-ddar).

ITeétaor 6. To oivvoro R twr mpayuatikdy apifudy elvar vrepapiiurioipo.

Arnodelln.  Apxel va delouye OTL xdmowo utooUvord tou dev eivon apiuriowo. Idpte to didotnue (0,1)
xou ypdpte xde aprdud oto dexadixd tou avdmtuyua x = 0.z1x2x3- - pe x; € {0,...,9}. Kdmowou aprduol
€y 0Ly Tapandvw amd éver (dnh. dVo) avarntOypata (.. 0.200--- = 0.1999---). Avtol eivon oxpBedc oL aprduol
TIOU €)0LY TETEPAUOUEVO DEXUDIXS avdmTuypa xau efvan dpa Ghot Toug pntol. Ac tdpoupe Aotmdy 1o olvolo A g
exelva T ototyelor Tou (0, 1) mou yedpovtar pévo ye éva tpbémo oo dexadind cvotnua. Enlone nopatneeiote bt
%&0e axohoudio 0.zq122 - - - pe x; € {0,...,9} napiotdvel éva povadixd ctolyeio tou (0,1).

‘Eyouye étol avtiotoryioel xatd 1-1 tpoémo 10 clvoho A oe xdnolo uUTOcUVORO TOU GUVOAOU AWV TWV
dexadxwy axohovthoyv. To clvolo mou dev xahbnteton efvan aprduroo agol avtotolyel oe pntole aptd-
polc. To olvoho dhwv Twv axolouthdv elvor utepoprdufowo (arnddelln;) dpo xon 1 emdva Tou A Péow TN
avtiotolylone elvar vrapledurown xat opoiwe eivon xou to A dpa xou to R.
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