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Π Κ – Τ Μ  Ε Μ
Ασκήσεις Νο 1

1. Αποδείξτε ότι
|Re z|+ |Im z| ≤

√
2|z|.

2. Αν |z| = 2 ποια η μέγιστη και η ελάχιστη τιμή του
∣∣z4 + 1

∣∣;
3. Βρείτε όλα τα z ∈ C τέτοια ώστε να ισχύει

|z + z| = |z − z|.

4. Βρείτε όλα τα z ∈ C τέτοια ώστε να ισχύει
(1 + 2i)z + (3− i)z = 3 + 2i.

5. Αν z, w ∈ C, |z| ≤ 1, |w| ≤ 1, δείξτε ότι
|z + w| ≤ |1 + zw|.

Πότε ισχύει η ισότητα;

6. Για ποια z ∈ C έχουμε
Re z2 = 3;

7. Για ποια z ∈ C έχουμε
Im z2 = 3;

8. Για ποια z ∈ C έχουμε
2|z| = z + z + 4;

9. Για ποια z ∈ C έχουμε
Re (z + iz) < 2;


