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Π Κ – Τ Μ  Ε Μ
Φυλλάδιο ασκήσεων Νο 2

1. Έστω f(x) = max {0, x} για x ∈ R. Χρησιμοποιώντας τον ορισμό του ολοκληρώματος Lebesgue για μη
αρνητικές συναρτήσεις δείξτε ότι

r
f = +∞.

2. Αν A ⊆ R και f : A → [0,+∞] είναι τέτοια ώστεw
A

ef < ∞

δείξτε ότι
m{f ≥ λ} ≤ C

eλ

για μια σταθερά C που δεν εξαρτάται από το λ > 0.

3. Αν f : R → [0,+∞] και E1, E2, . . . ⊆ R, E =
∪∞

n=1 En, τότε
(1) Αν τα Ej είναι ανά δύο ξένα δείξτε ότι

w
E

f =
∞∑

n=1

w
En

f.

(2) Αν E1 ⊆ E2 ⊆ E3 ⊆ · · · δείξτε ότι w
E

f = sup
w
En

f.

Χρησιμοποιήστε το Θεώρημα Μονότονης σύγκλισης.

4. Αν f ∈ L1(R) (όχι απαραίτητα μη αρνητική) δείξτε ότι

lim
n→∞

w
[−n,n]

f =
w
f.


