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Π Κ – Τ Μ  Ε Μ
Ασκήσεις Νο 6

1. Αποδείξτε την ανισότητα ∣∣∣e2z+i + eiz
2
∣∣∣ ≤ e2x + e−2xy, (z = x+ iy ∈ C).

2. Αποδείξτε την ανισότητα ∣∣∣ez2
∣∣∣ ≤ e|z|

2

, (z ∈ C).

3. Αποδείξτε
|sin z|2 = sin2 x+ sinh2 y, |cos z|2 = cos2 x+ sinh2 y, (z = x+ iy ∈ C).

Έπειτα δείξτε
|sinh y| ≤ |sin z| ≤ cosh y, |sinh y| ≤ |cos z| ≤ |cosh y|, (z = x+ iy ∈ C).

4. Αποδείξτε ότι η συνάρτηση ez δεν είναι πουθενά αναλυτική.


