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Ondaba aoknoewnv No 5

Mp66Anpa 1. Eoww f € Cl([a,b]). Auté onpatvet 6t 1 f eival mapayeyiomn oto [a, b] (mMeupikég
napdywyot ota 8o dxkpa tou Saotpatog) kat 1 f’ etvat ouvexng oto [a, b]. Av w ¢ elvat to pérpo
ouvexelag g f

wr(0) = sup |[f(z) — f(y)]

z,y€[a,b]
|lz—y[<d

, . /
Geifre ot wy(6) < || f/| o0-
Agote mapddetypa Onou n aviootnIa auth MAveldl @G 100tnta Kabwg Kat éva tapadetypa 0rou
n aviootnta givat yvrota.
N

\Q—('*)scbpnuq Héong Turs.

IIp66Anpa 2. 'Eoww « > 0. Mia cuvapmon f : K — C Aéyetat Lipschitz-a av undpyet pia
otabepd C > 0 térola oote yia kabe z, y € K va 1oxuset

[f(@) = f(y)] < Clz —y|*.
To 0UVOAO GAGV AUTHOV TV OUVAPTHoERV e 1edio opiopou 1o K ocupBoAiletat pe Lip,,. Ag eivat K
éva didotnua.
(1) AeiSte ot kGO Tét01a CUVApPTNON gival ouvexrg oto K.
(2) Av a > 1 8ei&te OT1 01 116VeEG OUVAPTHOELS TTIOU Meptéyoviat oto Lip, elvat ot otabepég.

\Q’Ae{&e OTl KAOe T€T01a oUVAPTNOT €XEL TTAvVIou apdywyo O.
(3) Aei€te 6 yia 0 < o < 1 1o ovvodo Lip, eivarl ypappikog xepog.

Q’AIIOSSIEIS npota ot yua x,y > 0 woxvet (x +y)* < % + y°.

(4) Arodei§te dtav 0 < f < o < 1 t6te Lip, C Lipg. Anobeifte eriong ot o eyrdeiopog autog
etvat yvrjolog.

(5) Bpeite éva ave @paypa yia o PETpo ouvéxelag piag ouvdptnong oto Lip,,.

Mpé6Anpa 3. Eow f: R — R va eivat n ouvdpwmon f(z) = |z|. Yriodoyiote 1o pétpo ouvéxelag
g f pe medio opropov o R.

IIpé6Anpa 4. 'Eow n ouvapmon f(x) = sin% yia z € (0,1). Yrodoyioe 1o pétpo ouvéxelag g
f. Eivain f opoidpoppa ouvexng oto (0, 1);

Mpé6Anpa 5. 'Eow f, f,, : [0,1] — C ouveyeig ouvaptjoeg (n = 1,2,...).
(1) Aeigte 6u av f, — f opowpopga oto [0, 1] téte woxver wy, () = wy(d) ya xkabe § > 0.
Eivat n ovykAion wy, — wy opoidpopen yia 0Aa ta detika J;
(2) ®udge éva mapddeypa 0wV ouvaptoev mou va éxoupe fn(x) — f(x) ya xabe
x € [0, 1] adAd va pnv wxvet wy, (6) — wr(d) yia kavéva 9eko 0.



